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ّبی عجیعی ٍ ًسجت ثِ ّن اٍل را ثیبثیذ کِ a  ٍbی  ّوِ

a
b a

b
/. 

a)تَضیح: اگز  92  ٍb bگبُ  ، آى 13 a/ ).ثزاثز سیشدُ ٍ ًَد ٍ دٍ صذم است 
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wفزض کٌیذ اعذاد عجیعی w, ,2 1   ٍ
n
w  ٍسىn ًِگیَیین اگیز ثیزای ّیز عیذد       هیی « کبهل»ّب  ٍسًِ ثبضٌذ. ثِ ایي هجوَعِ اس ٍس

ز اس ت کیکِ کَچ Wعجیعی 
n

w w w...1  ضَد. ثبثت کٌیذ اگز اس یک  Wّب ثزاثز  است، هجوَع ٍسى تعذادی اس ایي ٍسًِ 2

 هبًذُ ًیش کبهل است. ّبی ثبقی ی ٍسًِ تزیي ٍسى را حذف کٌین، هجوَعِ کبهل، یک ٍسًِ ثب سٌگیيی  ٍسًِهجوَعِ 
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ی  ًبهین. اس ًقغِ هیMًیست را  Aی هحیغی هثلث کِ ضبهل رأس  اس دایزُ BCاست. ٍسظ کوبى  ضذُ دادُ ABC دلخَاُهثلث 

Oُی هحیغی هثلث، دٍ خظ ثِ هَاسات  ، هزکش دایزMB  ٍMC کٌین تب اضلاع  رسن هیAB  ٍAC یت در را ثِ تزت 

ِ   در هثلیث، ثیب داییزُ    Aقغع کٌٌذ. ثبثت کٌیذ اگز اهتیذاد ارتایبع ًرییز رأس     K  ٍLًقبط  ُ تلاقیی کٌیذ    Nی  ی هحیغیی در ًقغی آًگیب

NK NL. 
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خظ  را رٍی پبرُ Kی  ی رسن ٍ ًقغِ را ثز دایزُ PA ٍPBای خبرج اس آى ثبضذ. دٍ هوبس  ًقغِ Pی ٍ  یک دایزُ Cفزض کٌیذ 

AB ُی هحیغی هثلث  ن. دایزُای اًتخبة کزدPBK ُی  ثزای ثبر دٍم دایزC ِی  را در ًقغT ی  کٌذ. قزیٌِ قغع هیP  ًِسجت ث 
A  راP ًبهین. ًطبى دّیذ. هی 

PBT P KA  
5- 

 
nّبی یک جذٍل  در خبًِ m  ضذُ ًَضتِاعذاد صحیح    ِ ّیبیی اس جیذٍل اسیت کیِ تابضیل       است. هٌرَر اس یک ردیی  ارییت، خبًی

 کٌین. در ّز  خَاّین عی چٌذ هزحلِ اعذاد داخل جذٍل را صاز  ّب ثزاثز هقذاری ثبثت است. هی غز آىی س برُیویَى ٍ ضیتیی س ضوبرُ
ی ییک   ی یک ٍاحذ کن کٌین یب ثِ ّوِ ب یک ردی  اریت را اًتخبة ٍ اس ّوِّبی یک ردی  افقی یب یک ردی  عوَدی ٍ ی تَاًین خبًِ هزحلِ هی

3 جذٍل سیزٍاحذ اضبفِ کٌین: ثبثت کٌیذ اگز ثتَاى اعذاد داخل ّز  ِ  هی آًگبُّبی دیگز، صاز کزد  ًرز اس خبًِ را، صزف 3 ی اعیذاد   تَاى ّوی

5جذٍل  در هثبل عٌَاى ثِداخل جذٍل را صاز کزد.  3 ّیبی  جیذٍل  سییز ّیبی یکیی اس    ّبی اریت ٍ خبًِ ّبی یکی اس ردی  سیز، خبًِ 9 3 

 ضَد. یک ردی  اریت حسبة هی تٌْبیی ثِ( ًیش 9، ستَى 1ثبلا )سغز  –ی گَضِ راست  . تَجِ کٌیذ کِ خبًِاًذ ضذُ هطخص
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ی  دًجبلِ
n
a{ کٌذ: ی سیز صذق هی اس اعذاد عجیعی در راثغِ {

  
n n

n
n n

a a
a

a a
1

2
1

2 2  

]xکِ در آى هٌرَر اس  ٍجَد دارد کِ  mست. ثبثت کٌیذ عذد عجیعی ا x، جشء صحیح عذد [
m
a 4 ٍ

m
a { , }1 3 4. 
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kثبضذ، یعٌی  aتعذاد ارقبم  kاٍل. فزض کٌیذ  حل راُ ka110 در ایي صَرت 10
k

a
b a b/

10
 ، ثٌبثزایي ثب تَجِ ثِ 

 ی خَاّین داضت: فزض هسئلِ

k k

k

a a
b a b ab

b
210 10

10
 

kپذیزی، ثب تَجِ ثِ عجبرت ثبلا ٍ تَجِ ثِ رٍاثظ ثخص kb a a b, 210 10 ٍk ab10ِجیب کیِ    آیٌیذ. اس آى  هی تسد ثa  ٍb     ًسیجت ثیِ ّین اٍل

kbآیذ  ّستٌذ، ثب ثِ کبر ثزدى لن اقلیذس ٍ استابدُ اس دٍ راثغِ اٍل قجلی ثِ دست هی 10 ٍka ثزاثز یک است،  a  ٍb.م  . هجذداً چَى ة.م10

kabخَاّین داضت  k. ثٌبثزایي 10 ab10 ِکِ يیا. حبل ثبر دیگز ثب تَجِ ث a  ٍb     ًسجت ثِ ّن اٍل ّستٌذ، عبهل هطیتزکی ًذارًیذ ٍ لیذا

 چْبر حبلت سیز هوکي است:

ka. 1حبلت  10  ٍb 1. 

ka. 2حبلت 2 ٍkb 5. 

ka. 3حبلت 5  ٍkb 2. 

a. 4حبلت  1   ٍkb 10. 

ی  تٌبقض دارد.ضوٌبً اس فزض هسئلِ aثَدى رقوی kثب  1حبلت 
a
b a

b
( / آیذ  ثِ دست هی(

a
b

b
aٍ لذا   b2   ِثب تَجِ ثِ ایي ًکتی ٍ

kّین اهکیبى ًذارًیذ    4ٍ  2ّیبی   حبلیت  k k,2 22 5 1 ،   aرقویی ثیَدى    kاسیت. ثیب تَجیِ ثیِ      3. پی  تٌْیب حبلیت هیَرد قجیَل      10

k ka110 k جِیدرًتٍ  5 12 kثبضذ  3اس  تز ثشرگتَاًذ  ًوی kیعٌی  5 k1 32 5 8 2 3 

k aدر ایي صَرت  1 5  ٍb / ٍضَح ثِکِ  2
5

2 5
2
 ی است. ٍ ایي جَاثی اس هسئلِ 

k a. در ایي صَرت 2 25  ٍb /کِ اهکبى ًذارد سیزا  4
25

6 4 25
4
. 

k a. در ایي صَرت 3 125  ٍb /کِ ایي ّن هوکي ًیست چَى  8
125

10 8 125
8

. 

aی  ثٌبثزایي تٌْب جَاة هسئلِ 5  ٍa  است. 2

خییَاّین داضییت  ثبضییذ. پیی  هییی aارقییبم  تعییذاد kدٍم.فییزض کٌیییذ  حییل راُ
k

a a
b a b

b
/

10
ٍ ایییي هعییبدل ثییب ایییي اسییت کییِ  

k

a b a

b

2

10
a. چَى  b( , ) a، پ  1 b b( , )2 یعٌی  1

a b

b

2

( ی ضیذُ  سبدًُبپذیز ٍ هسبٍی ثب ) کسزی تحَیل 
k

a

10
اسیت.   

sٍجییییَد دارد کییییِ   sثٌییییبثزایي  a b a( ksbیعٌییییی  2( 10 ّ aین داضییییت . پیییی  خییییَا b a2  چییییَى ٍ

a b a b a,( , )2 21 aٍ لییذا  1 b2  اسآًجبکییِاهییب  1
k

a b a

b

2

0
10

اسییت. یعٌییی   قجییَل قبثییل+ 1تٌْییب حبلییت  

a b2 1 ٍ
k

a

b

1

10
kaاست، پی    aتعذاد ارقبم  kحبل تَجِ کٌیذ کِ چَى    110 ٍ

k

a

b

1 1
1010

ِ یدرًت،  b جی اس  10

kabعزفییی  b b( )2 1 bاسییت یعٌییی  5یییب  b ،2اسییت، پیی  عَاهییل اٍل  11تییَاًی اس  10 , , , , ,1 2 4 5 8 . در ایییي صییَرت 10
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b , , , , ,2 1 2 5 17 26 65 b2ٍ چَى  101 bًذارد تٌْب حبلیت   5ٍ  2ّن عبهل اٍلی جش 1 1 ٍb bهبًیذ. اهیب اگیز     هیی 2 1 ،

b b( )2 1 aًیست. پ  تٌْب حبلت  11تَاًی اس  2 5  ٍb  ی است. جَاثی اس هسئلِ ٍضَح ثِهبًذ کِ ایي ّن  ثبقی هی2

a
b a

b
/ /

5
2 5

2
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عذد nی  دّین هجوَعِ ًطبى هی
n

w w w...1 w1کبهل است ٍ تٌْب اگز 2 iٍ ثزای ّز 1 n2  داضتِ ثبضین. عیذد

i
w w w w1 1 2 1000 ز . تَجِ کٌیذ اگ1

n
w w w...1 دارای ضزط یبد ضذُ ثبضٌذ اعذاد 2

n
w w w...1 2 1 

 کٌین. ثبثت راادعبی خَد  است یکبفًیش دارای آى ضزط ّستٌذ پ  ثزای اثجبت حکن 

w1رٍضي است کِ اگز  iیب ثزای یک 1 n2 داضتِ ثبضین
i

w w w w...1 1 2 1 ییب عیذد    1آًگبُ ثِ تزتییت عیذد    1

i
w w w...1 2 1 صیبدق   ّیب  آىی  ضَد. پ  اگز تعذادی ٍسًِ کبهل ثبضٌذ ضیزط ثیبلا درثیبرُ    ّب ًوی هجوَع ّیچ تعذادی اس ٍس1ًِ

ی استقزا در حبلتی کِ تٌْیب   دّین کِ کبهل ّستٌذ. پبیِ ًطبى هی nثزقزار ثبضذ ثِ استقزا رٍی  ضذُ یبدحبل اگز ثزای تعذادی ٍسًِ ضزط . است

nیک ٍسًِ دارین ٍاضح است. حبل حکن را ثزای  k کٌین. اگز  فزض هی1
k

w w w...1 ذ اعیذاد  دارای ضزط یبد ضیذُ ثبضیٌ   2

k
w w w...1 2 تیز اس   کیِ کَچیک   wپ  ّز عذد عجیعیی   اًذ کبهلای  ًیش دارای آى ضزط ّستٌذ پ  عجق فزض استقزا هجوَع1ِ

k
w w w...1 2 جویییع تعیییذادی اس  صیییَرت ثیییِثبضیییذ 1

k
w w w, ,...,1 2 ّیییبی عجیعیییی کیییِ  wاسیییت. حیییبل ثیییزای آى 1

k k
w w w W w w w... ...1 2 1 1 چَى 2

k k
w w w w...1 2 1  دارین: 1

k k k k
w w w w W w w w w... ...1 2 1 1 2 11  

در حبلت 
k

W w هغلَة حبصل است. در غیز ایي صَرت  0
k k

W w w w w...1 2 پ  عجیق فیزض اسیتقزا     11

k
W w ِجوع تعذادی اس  صَرت ث

k
w w w, ,...,...1 2 است. حبل اگز  1

k
wِی جذیذ  را ثِ آى هجوَعِ اضبفِ کٌین هجوَع اعضبی هجوَع

nثزای  حکن ٍخَاّذ ثَد   wثزاثز  k ضَد. ًیش ًتیجِ هی 
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 اٍل. حل راُ

 
KBکٌین  اثتذا ثبثت هی LC  است. اس ًقبطK  ٍL  عوَدّبیKF  ٍLE  را ثز خغَطMB  ٍMC کٌین. ایي دٍ عویَد ثزاثیز    رسن هی

 ّستٌذ ٍ در ًتیجِ ثب ّن ثزاثزًذ. ABCاس دایزُ هحیغی هثلث  MB  ٍMCتب دٍ ٍتز ثزاثز  O  فبصلِ

KBFاس عزف دیگز دارین:  LCE چْبرضلعی(ABMC در ًتی )جِ هحبعی استKBF LCE  ٍKB=LC  .است 

 ثبضذ دارین: BACی ٍسظ کوبى  ًقغِ Dاگز 

DB DC
KDL BDC BAC

DBA DCA DBK DCL KDL
KD LD

KB LC

KDL BDC BAC

KD LD
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KOLاس عزفی  BMC ضَد کِ  پ  ًتیجِ هیAKOLD :هحبعی است ٍ دارین 

AKD ALD AOD B C
B C

KDB LCDB C
KBD LCD

KB KD LD LC ( )

2
2

 

 

 ی اثجبت خَاّذ ضذ حکن هسئلNDK ٍNDLِدٍ هثلث  یًْطت ّندر اًتْب ثب اثجبت 

B C A
NDK NDB BDK B

NDK NDL
B C A

NDL NDC CDL C

( ) ( )

( )

90
2 2

90
2 2

 

)ی  اکٌَى ثب کوک راثغِ   NK=NLضَد ٍ دارین:  اثجبت هی NDK  ٍNDLًْطتی دٍ هثلث  ّن (
 دٍم. حل راُ

 
ّب  ی سیٌَس قغع کٌٌذ. عجق قضیِ B  ٍCرا در  MB  ٍMCکٌین تب  هثلث رسن هی AB  ٍACاضلاع  هَاسات ثِدٍ خظ  Oی  اس ًقغِ

 دارین: OMB ٍOMCدر دٍ هثلث 

OB R

B C A
C

OB OC KB LC x
OC R

B C A
C

sin( ) sin( )
( )

sin( ) sin( )

2 2 1

2 2

 

آیذ کِ:  ( ثِ دست هی1ی ) عجق راثغِ

 

B C B C

X

R A B C
s C

sin sin

( )

in cos

2 2
2

2 2
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ثِ دسیت آٍردُ ٍ ثیب یکیذیگز هقبیسیِ      BNK ٍCNLّب در دٍ هثلث  را ثب استابدُ اس قضیِ کسیٌَس NK  ٍNL  خظ پبرُاکٌَى عَل دٍ 

 کٌین. هی

NK NB BK NBBK C B

NL NC CL NCCL B C

. .cos( )

. .cos( )

2 2 2

2 2 2

2 90

2 90
 

BKحبل چَى  CL x:دارین 
NK NL

NB NB x C B NC NC C B

NB NB x C B NC NC x C B

. .cos( ) .cos( )

. .sin( ) . .sin( ) ( )

2 2

2 2

2 90 2 90

2 2 3

 

 ّب دارین: اس قضیِ سیٌَس

NB R B R B NC R C R C.sin( ) .cos , .sin( ) .cos2 90 2 2 90 2  

 تزی ًَضت: سبدُ صَرت ثِتَاى  را هی( 3ی ) حبل راثغِ

R B Rx B B C R C Rx C B C

x B C B C R C B B C

B C B C

x C B

R B C

.cos . .cos .sin( ) .cos . .cos .sin( )

.sin( ). cos cos . cos cos . cos cos

sin sin
cos cos

sin( )

2 2 24 4 4 4

2
2 2

B C

B C B C B C

sin

sin cos cos

2

2
2 2 2

 

NKپذیزًذ خَاّین داضت:  ایي هزاحل ثبسگطت اسآًجبکٍِ  ّست( 2ی ) ایي تسبٍی، ّوبى راثغِ NL 
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 ّستٌذ. Cی  ّب هتعلق ثِ دایزُ ی کوبى ّوِ حل راُاٍل. در ایي  حل راُ

 
 

AKTهحبعی است ثٌبثزایي  NTPBچْبرضلعی  BPT: 
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TB
TAK TBP TA AK AK AP AK

TAK TBP
TB BP AP TB TAAKT BPT

( )12  

 اس عزفی دارین:

AYB
P AK BTA P AK BTA P KA BAT PBT.

2
 

 

هحبسجِ PBKی هحیغی هثلث  را ًسجت ثِ دایزُ Aی  کٌین. قَت ًقغِ ( را اس راُ دیگزی ثبثت هی1ی ) تٌْب راثغِ حل راُدٍم. در ایي  حل راُ

 کٌین: هی

 
AB AP AP

AX AP AK AB
AX AK AK

. . ( )1 

 هحبعی است: TKBPاس عزفی چْبرضلعی 

TBP TXA

AT AB TB AP TB TP AK
TAX TBA TAB TXB

XA TA AK TA TB TA
TB

TAB TBP

( )1

2

2
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mی را در حبلتی کِ  اثتذا حکن هسئلِ n, 3ثبضیذ، سییز جیذٍل     3کوتیز اس   m  ٍnکٌین. در حبلتی کِ یکی اس  اثجبت هی 3 3 

3تَاى ّز سیز جذٍل  ٍجَد ًذارد. پ  هی  صاز ضذُ هعزفیبل ویَاى ثب اعیت آى را صاز کزد. در ایي حبلت ثبیذ ثبثت کٌین جذٍل را هی3

 کٌین. کزد. ایي قسوت را در اًتْب ثبثت هی

3دّین. یک سیز جذٍل  ًطبى هی A(i,j)را ثب  jٍ ستَى  iی سغز خبًِضذُ در  عذد ًَضتِ راسیت   -ی ثبلا  ی گَضِ در ًرز ثگیزیذ کِ خب3ًِ

 دّین. ًطبى هی S(i,j)ثبضذ. ایي سیز جذٍل را ثب  (i,j)آى، 

 است، یعٌی عذد ضذُ هطخصّبی  در ضکل سیز ثب علاهت ضذُ هطخصّبی  هٌرَر اس ضبخص ایي سیز جذٍل، عذد حبصل اس جوع سدى اعذاد خبًِ
A i j A i j A i j A i i j A i j A i j( , ) ( , ) ( , ) ( , ) ( , ) ( , )1 2 2 1 2 2 1  
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در ضکل ثیبلا را ییب    ضذُ هطخصّبی  در ضکل ثبلا دارای ایي خبصیت ّستٌذ کِ ّز ردی  افقی یب عوَدی یب اریت، خبًِ ضذُ هطخص ّبی خبًِ

تغیییز   جذٍل سیز، ضبخص یک هسئلِ صَرت. پ  ثب اًجبم ّز یک اس اعوبل هجبس در کٌذ هیثب علاهت هخبل  قغع  دٍخبًٍِ یب در  کٌذ ًویقغع 

3 جذٍل سیزتَاى اعذاد ّز  فزض، هی ثز ثٌب اسآًجبکِبل کٌذ. ح ًوی کٌیذ پی     را صاز کزد، ٍ چَى ضبخص در عَل ایي فزآیٌذ تغییز ًویی 3

3 جذٍل سیزضبخص ّز   هبًذ. اس اثتذا صاز است ٍ در عَل فزآیٌذ ًیش صاز هی 3

m. حکین را ثیب اسیتقزا رٍی    داریین  راحکین  اکٌَى هقذهبت لاسم ثیزای اثجیبت    n   اثجیبت هیی   ِ ی اسیتقزا در حیبلتی اسیت کیِ      کٌیین. پبیی

m n m، یعٌی 6 n 3 جیذٍل  سییز در ایي حبلت حکن ثذیْی است چَى کل جذٍل ییک   3 اسیت. حیبل فیزض کٌییذ      3

m n mکٌین  تز است. فزض هی ثیص 3اس  m  ٍnیکی اس  کن دستپ  6 n)حبلت  3 اس  جیذٍلی  سییز هطبثِ اسیت(. حیبل    3

n جذٍل سیزقزا ثزای ایي . فزض استتاس آهذُ دست ثِجذٍل اصلی را در ًرز ثگیزیذ کِ اس حذف ستَى آخز  m(  ثٌبثزقزار است. پ   1(

رسین کِ تٌْب سیتَى آخیز آى هوکیي     را صاز کزد. پ  ثِ جذٍلی هی جذٍل سیزی اعذاد ایي  تَاى ثب استابدُ اس اعوبل هجبس، ّوِ استقزا، هی ثز

S جیذٍل  سییز راست، ثبیذ ثزاثز ثبضٌذ.  -ی ثبلا  عذد خبًِ جش ثِکٌین کِ در ایي حبلت اعذاد ستَى آخز  ثبضذ. ادعب هی صاز ًباست  m( , را در  1(

 ًرز ثگیزیذ ضبخص ایي جذٍل ثزاثز است ثب 
A m A m A m A m A m A m A m A m( , ) ( , ) ( , ) ( , ) ( , ) ( , ) ( , ) (( , )2 3 3 1 2 2 1 2 1 1 2 3  

Aگاتییِ ضییذ، ایییي ضییبخص ثبیییذ صییاز ثبضییذ. پیی     آًچییِ ثییز ثٌییباس عزفییی  m m( , ) ( , )3  ّییبی جییذٍل سیییزثییب در ًرییز گییزفتي  2

،،S m S m... ( , ) ( , )4 3 ٍS n m( , Aضَد ٍ تکزار استذلال فَق، هطبثْبً ًتیجِ هی 2( m A m A m A m..., ( , ) ( , ), ( , ) ( , )5 4 4 3 

ٍA n m A n m( , ) ( , )mخبًِ جش ثِّب  ی خبًِ پ  در ستَى آخز، هقبدیز ّوِ 1( , ثزاثزًذ. پ  ثب استابدُ اس تعذادی عویل   یکذیگزثب  1(

ِ    ی آى تَاى ّوِ هجبس رٍی ستَى آخز هی )mی  ّب را صاز کزد ٍ سپ  ثب استابدُ اس ردی  اریجی کیِ تٌْیب اس خبًی , تیَاى   هیی  ضیذُ  تطیکیل  1(

)mی  خبًِ ,  ضَد. از هیرا ًیش صاز کزد ٍ ثٌبثزایي کل جذٍل ص1(

mکوتز ثبضٌذ. هثلاً فزض کٌیذ  3اس  m  ٍnهبًذ حبلتی را ثبثت کٌین کِ حذاقل یکی اس  تٌْب هی n)حبلیت   3 هطیبثِ اسیت(. اگیز     3

m mّب را صاز کزد. اگز  ی خبًِ تَاى ثب استابدُ اس سغزّب، ّوِ هی ٍضَح ثِ، 1  ثزین. رٍش سیز را ثِ کبر هی 2

Aام، nاثتذا ثب استابدُ اس سغز  n( , Aکٌین. سپ  ثب استابدُ اس ردی  اریت گذرًذُ اس خبًِ را صاز هی 1( n( , )2 ،A n( , کٌیین.   را صیاز هیی  2(

)nسپ  ثب استابدُ اس سغز , )1 2،A n( ,  ی جذٍل صاز ضَد. دّین تب ّوِ کٌین ٍ ّویي فزآیٌذ را اداهِ هی را صاز هی 11(
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n. ثِ اسای ّز1لن   دارین 3
n
a 3  

اثجبت. فزض کٌیذ 
n
a اگز 3

n n
a a1  :ضَد ًتیجِ هی 2

n n n n
n n

n n n n

a a a a
a a

a a a a
1 1 2 1

1 2
2 2 1 2

2 2 2 2
2 2 0 2 4  

کِ ثب فزض 
n
a در تٌبقض است. در حبلتی کِ  3

n n
a a2 ی ثبسگطتی ًسجت ثِ دٍ جولِ  ًیش استذلال کبهلاً هطبثِ است چَى راثغِ 1

 قجل هتقبرى است

n. ثِ اسای ّز 2لن دارین: 3
n n n
a a amax{ , }2 1 nیب1 n

a a1. 

کٌییین  اثجییبت. فییزض هییی 
n n
a a1 ِ ِ  . ّوچٌیییي ثییِ علییت تقییبرى راثغیی کٌییین  ضییذى اس کلیییت فییزض هییی  ی ثبسگطییتی ثییذٍى کبسییت

n n n
a a amax{ ,  پ : 1{
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a
12
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 :اس عزفی

nn n n n n n
n n n n

n n n

aa a a a a a
a a a a

a a a
, 1

1
1 1
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3 2 1
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ٍ ثب تَجِ ثِ فزض 
n n
a a1  ّبی ًبثزاثزیّز دٍیn n

n

a a

a 1

2 2

3
  ٍn

a
1

3
 ضَد. تَاًٌذ تسبٍی ثبضٌذ ٍ حکن ًتیجِ هی ًوی 

 

ٍجَد دارد کِ  K. 3لن
k k
a a 1  

nثزای ّز  2اثجبت. اگز چٌیي ًجبضذ عجق لن  3: 

n n n
a a amax{ , }2 1  

                     ٍ 

n n n
a a amax{ , }3 2 1  

در حبلتی کِ 
n n
a a2 ضَد  ًتیجِ هی 3

n n
a a3  یعٌی 1

n n n n
a a a amax{ , } max{ , }3 2 1  

ٍ در حبلتی کِ 
n n
a a2  ضَد ًیش ًتیجِ هی 3

n n n n
a a a amax{ , } max{ , }3 2 1  

دّذ کیِ دٍ جولیِ    ّبی هتَالی ّوَارُ اکیذاً ًشٍلی است کِ غیزهوکي است. تَجِ کٌیذ کِ  ایي استذلال ًتیجِ هی هبکشیون جات جولِیعٌی 

 ضَد. ًْبیت ثبر در دًجبلِ ظبّز هی ثزاثز ٍ هتَالی ثی

ضیَد ٍ   ثبضٌذ هغلیَة حبصیل هیی    4یب  3ثزاثز ٍ اگز آى دٍ عذد  ضَد هیظبّز  4ای ثزاثز در دًجبلِ  حبل تَجِ کٌیذ کِ ّوَارُ پ  اس دٍ جولِ

ِ  پ 4ٍ  3چییَى اگییز  ثبضییٌذ هییثلاً  4اس  تییز ثییشرگضییَد. اهییب اگییز آى دٍ عییذد ثزاثییز    هییی 3ّیین  4ی ثعییذ اس  طییت سییز ّیین ثیبیٌییذ جولیی

k m k
a a m  دارین: 3فزد است، ثب تَجِ ثِ اثجبت لن  mثبضذ کِ 1

k k k k k k m k m k m
a a a a a a a amax , } max{ , } ... max{ , }1 1 2 3 4 14  

 سٍج است دارین: mٍ در حبلتی کِ 

k k k k k k m k m k m
a a a a a a a amax , } max{ , } ... max{ , }1 1 2 3 4 14  

 

تب  تَاًذ ًویثبضٌذ ّوَارُ یک جات ثزاثز هتَالی کوتز اس جات ثزاثز هتَالی قجلی است ٍلی ایي رًٍذ  4یعٌی تب ٍقتی اعذاد هتَالی ثزاثز ثیص اس 

 دّذ. ن کِ هغلَة  هب را ثِ دست هیرسی هتَالی هی 4یب  3ًْبیت اداهِ یبثذ ٍ پ  اس هذتی ثِ دٍ عذد  ثی

 


